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Passer	au	contenu	On	remarque	que	pour	ces	angles,	il	y	a	toujours	une	valeur,	soit	le	cosinus	soit	le	sinus	qui	est	facile	à	placer	sur	l’axe	correspond.	Par	exemple,	pour	\(\frac{\pi}{6}\)	le	sinus	vaut	un	demi.	On	peut	donc	placer	ce	point	puis	tracer	la	droite	parallèle	à	l’axe	des	abscisses	passant	par	ce	point,	l’intersection	de	cette	droite	avec	le
cercle	permet	de	placer	le	point.	Voici	ce	que	cela	donne	:	En	faisant	cela	pour	toutes	les	valeurs,	on	obtient	le	cercle	trigonométrique	complet	!	Quel	lien	entre	le	cercle	trigonométrique	et	les	nombres	complexes	?	Regarde	cette	vidéo	avant	de	commencer,	qui	t’expliquera	les	formes	trigonométriques	(le	cercle	trigonométrique)	et	le	lien	avec	les
nombres	complexes	!	On	a	donc	construit	un	cercle	trigonométrique,	mais	à	quoi	cela	sert-il	?	Il	sert	principalement	pour	trouver	l’argument	d’un	nombre	complexe.	Pour	rappel	l’argument	d’un	complexe	c’est	l’angle	qu’il	forme	avec	l’axe	des	abscisses,	qui	est	représenté	par	theta	sur	la	figure	suivante	:	Considérons	le	nombre	complexe,	écrit	sous
forme	algébrique	\(z=2+2i\).	Il	faut	ensuite	le	mettre	sous	forme	trigonométrique	ou	exponentielle.	On	peut	déterminer	le	module	puis	l’argument.	On	a	\(|z|=\sqrt{2^2+2^2}=	\sqrt{8}	=	2	\sqrt{2}\)	Pour	trouver	l’argument	on	peut	utiliser	plusieurs	techniques	:	on	factorise	par	le	module.	Ce	qui	donne	\(z=	2\sqrt{2}(\frac{1}{\sqrt{2}}+	i	\frac{1}
{\sqrt{2}})\).	On	cherche	alors	un	angle	tel	que	\(\cos(\theta)	=	\frac{\sqrt{2}}{2}\)	et	\(\sin(\theta)	=	\frac{\sqrt{2}}{2}\).	Le	tableau	ou	le	cercle	nous	permettent	de	trouver	\(\theta=	\frac{\pi}{4}\).	Ensuite,	on	utilise	la	formule	avec	l’arctangente.	$$\theta	=	arctan(\frac{2}{2})=	\arctan(1)	=	\frac{\pi}{4}$$	on	trace	le	cercle	trigonométrique,	on



place	le	point	et	on	lit	l’angle	(cette	méthode	permet	de	trouver	graphiquement	l’angle	mais	ne	justifie	pas	la	réponse	!	)	On	obtient	donc	l’écriture	trigonométrique	suivante	:	$$	z=2	\sqrt{2}(\cos(\frac{\pi}{4})+	i	\sin(\frac{\pi}{4}))$$	Et	l’écriture	exponentielle	:	$$z=2	\sqrt{2}	e^{i	\frac{\pi}{4}}$$	Voilà	qui	conclut	cette	fiche	sur	le	cercle
trigonométrique.	D’ailleurs,	n’hésite	pas	à	t’entraîner	sur	nos	annales	de	bac	!	Le	sujet	du	bac	2019	et	sa	correction	détaillée	sont	disponibles	ici.	Illustration	du	cercle	trigonométrique	unitaire	;	la	variable	t	est	la	mesure	de	l'angle.	En	mathématiques,	le	cercle	trigonométrique	est	un	cercle	qui	permet	d'illustrer	et	de	définir	des	notions	comme	celles
d'angle,	de	radian	et	les	fonctions	trigonométriques	:	cosinus,	sinus,	tangente.	Il	s'agit	du	cercle	dont	le	rayon	est	égal	à	1	et	qui	est	centré	sur	l'origine	du	repère,	dans	le	plan	usuel	muni	d'un	repère	orthonormé.	Fonctions	trigonométriques	sur	le	cercle	Les	fonctions	trigonométriques	d'un	angle	α	peuvent	être	construites	géométriquement	à	partir
du	point	correspondant	du	cercle	trigonométrique.	Soit	(	O	,	ı	→	,	ȷ	→	)	{\displaystyle	(O,{\vec	{\imath	}},{\vec	{\jmath	}})}	un	repère	orthonormé	du	plan	euclidien.	Soit	M	un	point	du	cercle	trigonométrique	de	coordonnées	(x,	y)	et	u	→	=	O	M	→	{\displaystyle	{\vec	{u}}={\overrightarrow	{OM}}}	son	vecteur	associé.	Si	un	réel	t	est	une	mesure	de
l'angle	(	ı	→	,	u	→	)	{\displaystyle	\left({\vec	{\imath	}},{\vec	{u}}\right)}	alors	x	=	cos	⁡	(	t	)		et		y	=	sin	⁡	(	t	)	{\displaystyle	x=\cos(t){\text{	et	}}y=\sin(t)}	.	et	l'équation	cartésienne	du	cercle	donne	immédiatement	une	identité	trigonométrique	connue	:	cos	2	⁡	(	t	)	+	sin	2	⁡	(	t	)	=	1	{\displaystyle	\cos	^{2}(t)+\sin	^{2}(t)=1\,\!}	Le	cercle
trigonométrique	peut	aussi	donner	un	moyen	intuitif	de	réaliser	que	les	fonctions	sinus	et	cosinus	sont	des	fonctions	périodiques,	vérifiant	les	relations	:	∀	t	∈	R	∀	k	∈	Z	cos	⁡	(	t	+	2	k	π	)	=	cos	⁡	(	t	)		et		sin	⁡	(	t	+	2	k	π	)	=	sin	⁡	(	t	)	.	{\displaystyle	\forall	t\in	\mathbb	{R}	\quad	\forall	k\in	\mathbb	{Z}	\quad	\cos(t+2k\pi	)=\cos(t){\text{	et	}}\sin(t+2k\pi
)=\sin(t).}	Ces	égalités	s'interprètent	par	le	fait	que	le	point	(x,	y)	reste	le	même	après	avoir	ajouté	ou	retranché	un	multiple	entier	de	2π	et	ainsi	effectué	plusieurs	tours	complets	du	cercle.	Lorsqu'elles	sont	définies	à	partir	d'un	triangle	rectangle,	les	valeurs	des	fonctions	sinus,	cosinus	et	d'autres	fonctions	trigonométriques	n'ont	de	sens	que	pour
des	angles	compris	entre	0	et	π/2	rad,	mais	dans	le	cercle	trigonométrique	leurs	valeurs	prennent	un	sens	en	n'importe	quel	réel.	Le	rapporteur	est	un	instrument	de	mesure	matérialisant	le	cercle	trigonométrique.	Valeurs	remarquables	Cercle	trigonométrique	et	angles	remarquables.	Angle	centésimal	0°	33,3°	50°	66,7°	100°	133,3°	150°	166,7°	200°
233,3°	250°	266,7°	300°	333,3°	350°	366,7°	400°	Angle	sexagésimal	0	30°	45°	60°	90°	120°	135°	150°	180°	210°	225°	240°	270°	300°	315°	330°	360°	Angle	en	radians	0	{\displaystyle	0}	π	6	{\displaystyle	{\frac	{\pi	}{6}}}	π	4	{\displaystyle	{\frac	{\pi	}{4}}}	π	3	{\displaystyle	{\frac	{\pi	}{3}}}	π	2	{\displaystyle	{\frac	{\pi	}{2}}}	2	π	3
{\displaystyle	{\frac	{2\pi	}{3}}}	3	π	4	{\displaystyle	{\frac	{3\pi	}{4}}}	5	π	6	{\displaystyle	{\frac	{5\pi	}{6}}}	π	{\displaystyle	\pi	}	7	π	6	{\displaystyle	{\frac	{7\pi	}{6}}}	5	π	4	{\displaystyle	{\frac	{5\pi	}{4}}}	4	π	3	{\displaystyle	{\frac	{4\pi	}{3}}}	3	π	2	{\displaystyle	{\frac	{3\pi	}{2}}}	5	π	3	{\displaystyle	{\frac	{5\pi	}{3}}}	7	π	4
{\displaystyle	{\frac	{7\pi	}{4}}}	11	π	6	{\displaystyle	{\frac	{11\pi	}{6}}}	2	π	{\displaystyle	2\pi	}	Cosinus	(axe	x)	1	{\displaystyle	1}	3	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	2	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	1	2	{\displaystyle	{\frac	{1}{2}}}	0	{\displaystyle	0}	−	1	2	{\displaystyle	-{\frac	{1}{2}}}	−	2	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt
{2}}{2}}}	−	3	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	−	1	{\displaystyle	-1}	−	3	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	−	2	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	−	1	2	{\displaystyle	-{\frac	{1}{2}}}	0	{\displaystyle	0}	1	2	{\displaystyle	{\frac	{1}{2}}}	2	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	3	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	1
{\displaystyle	1}	Sinus	(axe	y)	0	{\displaystyle	0}	1	2	{\displaystyle	{\frac	{1}{2}}}	2	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	3	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	1	{\displaystyle	1}	3	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	2	2	{\displaystyle	{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	1	2	{\displaystyle	{\frac	{1}{2}}}	0	{\displaystyle	0}	−	1	2	{\displaystyle	-
{\frac	{1}{2}}}	−	2	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	−	3	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	−	1	{\displaystyle	-1}	−	3	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{3}}{2}}}	−	2	2	{\displaystyle	-{\frac	{\sqrt	{2}}{2}}}	−	1	2	{\displaystyle	-{\frac	{1}{2}}}	0	{\displaystyle	0}	(Les	personnes	intéressées	par	un	tableau	plus	complet	peuvent
consulter	les	valeurs	trigonométriques	exactes	en	bibliothèque	wikiversitaire)	Le	cercle	trigonométrique	et	le	repérage	polaire	Le	cercle	trigonométrique	est	un	cas	particulier	simple	de	la	représentation	en	coordonnées	polaires	d'un	point	M	du	plan.	Au	couple	de	composantes	cartésiennes	(x,	y),	on	substitue	un	couple	(r,	θ),	où	r	est	la	distance,
positive,	de	M	à	l'origine,	et	θ	une	mesure	en	radians	de	l'angle	orienté	(	i	→	,	O	M	→	)	{\displaystyle	({\vec	{i}},{\overrightarrow	{OM}})}	.	Cette	approche	permet	alors	de	définir	le	cercle	trigonométrique	comme	le	lieu	des	points	vérifiant	en	coordonnées	polaires	r	=	1.	Voir	aussi	Sur	les	autres	projets	Wikimedia	:	Cercle	trigonométrique,	sur
Wikiversity	Cercle	unité	Portail	des	mathématiques	Ce	document	provient	de	«		.
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